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e Tillatna hjilpmedel: Minirdknare samt utdelad formelsamling (hiftad med tentamen).

e Tentamen bestar av 10 uppgifter om 0.6 poidng vardera, med delpodng om minst 0.1 poing.
e Betygsgrinser: Betyg 3 (godként): 3.0 podng. Betyg 4: 4.0 poéng. Betyg 5: 5.0 poéng.

e Tips: Lés genom hela tentamen och borja med den uppgift du anser vara liattast.

e For 6vriga instruktioner, se tentamensomslagets insida.

1. Lat A och B vara tva godtyckliga héindelser i ett utfallsrum €. Uttryck med méngdbeteckning
(t.ex. AN B) samt rita figur (Venndiagram) och skugga héndelsen att
(a) Minst en av hindelserna A och B intréffar. (0.2)
(b) Exakt en av hiéndelserna A och B intriffar.
(c¢) A intréffar givet att B redan har intriffat.
Ledning: Vad hdnder med utfallsrummet Q0 da hdndelsen B dr given? (0.2)

2. I en klass med 30 studenter spelar 18 studenter fotboll, 12 studenter basket och 5 studenter
bade fotboll och basket.

(a) Hur manga studenter spelar minst en av sporterna? (0.3)

(b) Hur manga studenter spelar varken fotboll eller basket? (0.3)

3. I en affdr handlar varje tisdag 400 kunder. Lat den n vara slumpvariabeln som beskriver antal

liter mjolk en kund koper. En undersokning visar att ingen koper mer &n tre liter mjolk i denna

affar och att P(n =0) =0.2, P(n=1) =04, P(n=2) = 0.3 och P(n =3) = 0.1. Antag att

kunders mjolkinkop dr oberoende av varandra och att affiren endast har enlitersférpackningar.

(a) Berékna vénteviirde och standardavvikelse for 7. (0.2)

(b) Lat v vara slumpvariabeln som beskriver alla kunders samlade mjolkinkdp pa tisdagar.
Bestédm véntevirde och standardavvikelse for v. (0.2)

(c) Bestdm approximativt med Centrala griansvirdessatsen sannolikheten att 550 liter mjolk
racker till alla kunder. (0.2)

4. Lat R vara en relation definierad som xRy om och endast om z/y &r ett primtal. Ar detta en
ekvivalensrelation? Ar detta en partialordning? (partial order). Motivera ditt svar. (0.6)

5. Den stokastiska variabeln £ har férdelningsfunktion

0, x <0
F(l’)—{ 1_6—1‘2/2? :I;ZO
Bestdm f(x) och visa att denna &r en tédthetsfunktion. (0.6)

Var god vind!



10.

(a) En funktion f : R — R ér definierad som (Inz)'/3. Skriv upp definitionsméngden och

beskriv funktionen; dr den injektiv? surjektiv? bijektiv? (0.3)
(b) Korrigerar virde- och funktionsmingderna for funktionen f : R — R dir f(z) = 2 s&
att den blir bijektiv. (0.3)

Livslingden (i timmar) fér en viss typ av LED-lampa anses exponentialférdelad med ett
genomsnitt pa A~! = 40000 timmar. Vi har da att F(z) = 1 — e ** 2 > 0. I en lirosal sitter
n = 40 identiska lampor och deras livsléngder kan antas vara oberoende av varandra. Berékna
hur lang tid alla lamporna férvantas lysa i ldrosalen innan den forsta slocknar.

Ledning: Beridkna forst fordelningen for livslingdernas minsta vdrde. (0.6)

(a) Hur manga unika bokstavsfoljder med 10 bokstéver kan du skriva med bokstédverna fran
INDIGENOUS (sv: inhemsk) om du drar bokstéver med aterldggning? (0.3)

(b) En grupp studenter &r tillrickligt stor om det &r mojligt att ur denna bilda minst 15
olika delmé&ngder med 3 studenter i varje. Vilket &r det minsta antal studenter som krévs
for detta? Ledning: Delméngderna {1,2,3} och {1,2,4} anses vara olika. (0.3)

. En tentamen med flervalsfragor bestar av 10 fragor med 5 svarsalternativ pa varje fraga.

Vilken grins for godként ska man sdtta for att sannolikheten att man blir godkénd genom
att enbart gissa skall vara hogst 1/10007 Ledning: Vad &r fordelningen for antal rétta svar
genom gissning? (0.6)

Visa med matematisk induktion att

1)(2n + 1
12492492 4. g2 o UOE )6( ntl)

Lycka till!



